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Seritti Uatcwatici in onore di Filippo Sibirani. (I13a. Zuffi - Bo-
logna - 1957).

Gl seritti in onore di FinLipro Si1BIRANI confenuli in gnesto
volume sono raceolti per iniziativa della Facolth di Reonomia e
Commercio della Universith di Bologna e con la collaborazione
degli Istituli di Matematica e di Geometria dello stesso Ateneo.

11 volume eontiene contributi di 31 Studiosi che hanno volute
cosl onorvire il Maestro dslla Universith Bolognese il quale nella
sua produzione scientificn ha coltivato 'Analisi, la Geometria, la
Matematica Finanziaria e In Statistica e le cul benemerenze acca-
demiche ¢ didattiche sono ben note a quanti conoscono i suoi
contributi allu vita ed al prestigio della Facolth di Economia e
Commercio della TUniversiti Lologncese,

Essendo i contributi vari per materia e vastith non appare
facile durne una adeguata esposizione nel breve giro di una recen-
aione: invero vi sono articoli di Analisi, Geometria, Meccanica,
Matematica Finanziaria, Statistica, e Caleolo delle Probabiliti. (xli
articoli sono disposti nel volume secondo lordine alfabetico degli
Autori; per comodiliv del lettore 11 raggrupperemo qui per materia,
seguendo Vovdine delle materie esposto poco fa. mantenendo 1l'or-
dine alfabetico degli Autori nel classificare i contributi che rignar-
dano le singole matervie,

Tra gli articoli che trattano argomenti di Analisi Matematica
enumeriamo i seguonti:
V. AMaTo - [runzioni di matrice.

I’Autore dichiara di voler riassumere il procedimento elemen-
tare ¢on il quale M. CrroLLa trattd Iurgomento nel 1432 ed espone
interessanti proprietd delle funzioni di matriei {polinomi e serie
di potenze).

G. BerarwNELLI - Operatori differenzivli ipergeometrici.

12 Autore espone delle interessanti osservazioni sulle serie iper.
geometriche di ordine infinito e sulle equazioni differenziali di
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ordine pure infinito, richiamandosi a lavori propri e ad alcune
idee di S. PincHeRrLE sall'argomento e sulla Teoria degli opera-
tori lineari.

U. CassiNna - Sulle formula sommatorin di Fuler col resto di
Malmsten.

I’Autore da un procedimento nuovo, elementare e completo
mediante il quale, attraverso la dimostrazione di certe proprieta
dei polinomi di BERNOUILLI, si ritrova la nota formula sommatoria
di Eurnrr con il resto di MATMSITN,

G. CinMINo - Una estensione dei tcoremi di convergenza e di
unicita nella teorie del probleima generalizzato di Dirichlet.

1. Auntore dimostra due importanti proposizioni che estendono
il teorema di convergenza e di vnicith nel problema generalizzato
di DIRICHLET.

Precisamente Tgli dimostra che per funzioni di due variabili
2, 3y armoniche in un dominio piano D, limitato da una sola curve
sentplice chinsa FD, avente equazioni parametriche = —:x(s). y =
= 18), (0 << 8 <), si hanno le seguenti proprieti:

A) se o(8), 2,(8), ..., 9,48} ... & una qualsiasi successione di fun-
zioni di quadrato sommabile convergente debolmente in O<Cs<1
ad una <(s) pure di quadrato sommabile, allora le funzioni armo-
niche in D — FD assnmenti in media su FD i valori g,(8) conver-
geranno, per » — oo, in ogni punto interno a D, alla funzione
armonica in D — FD assumente in media su FD i valori 3(s);

B) una funzione w(x, y armonica in /) — FD, tale che per
ogni funzione gis) di guadrato sommabile in 0 <<s<C! si abbia

lim ‘u[.m‘s. £), yis, B)]glsids == 0,
4 0 o"
non potri che essere la costante 0.

T.a dimostrazione della proposizione B) & data in un caso parti-
colare, ¢ precisamente nelli ipotesi che il dominio D sia approssi-
mato da domini di una particolare classe, Sono futtavia date anche
indicazioni per la via da seguire al fine di ottenere una diniostra-
zione zenerale,

1% Graccarnt - Considerazioni sw wloune disuguaylinnze ¢ appli-
casioni.

Partendo da una disugaaglianza relativa a proprieth di medie
di potenze, PAutore vitrova come casi particolari le disuguaglianze
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di Cavcry (defta comunemente di Scuwarz), di Honorr, di Lia-
PoUNOFF, di JENSEN, e ne fa notevoli applicazioni sopratutto alla
Matematicn Finanziaria.

A. Maverian: - Un saggio di risoluzione, con la pluriderivazione,
di certe equazioni differenziali del secondo ordine, non lineari.

I’ Autore si richiama al concetto di «pluriderivazione», da lui
delinito altrove medianto Foperatore

. [/
J):X]A——-l—X b
B,

e risolve la equazione
Dz . Dz

D, Dz + Alx,. .., ®,)- Dz + Blx,, ..., ,)-8= p

Considera poi una sua importante generalizzazione ed alcuni
casi particolari notevoli.

(. Orraviant - Sulla risoluzione di una equazione con il metodo
di iterazione.

Viene daia una condizione necessaria e sufficiente perche la
successione a,. #,, ®,. .., risultante dal medoto di iterazione appli-
cato alla equazione

= fizl

converga verso un limite «, unico gqualunque sia il valore x, fis-
sato nell’intervallo di estremi a e b, nel quale la funzione flx) &
definita e continua.

B. PNt -Osservazioni sulla risoluzione di un problema biarmonico
generalizzato.
Vengono date condizioni sufficienti, sotto le quali la soluzione
di un problema biarmonico generalizzato si pud esprimere mediante
una somma di due potenziali biarmonici, con la condizione ulte-

riore che le derivate tangenziale e normale soddisfino a certe
condizioni di comvergenza media e convergenza puntuale.

G, Ricer - Sul resto delle serie di potenze alla periferia del cerchio
di conrergenza,

L'Auntore considera una serie di potenze

20
Yaz*
n
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della variabile complessa z avente raggio di convergenza 1. Egli
indica con % =1¢" il punto generico della circonferenza 'z|=1 e

pone poi
W

fuz) = ¥ a,2* per ogni z;
k-0
ea]

fizg) = & a,2* per | 2] <1
k=n

e per tutti i punti regolari 2 ragginngibili per prolungamento
analitico radiale; pone inoltre
&%) = lim fi2)
b4

2 — o

|z <1

per tutti i punti £ per i quali guesto limite esiste quando z — ¢
dall' interno del cerchio |2 <1, con legge qualunque.

I2Auntore stabilirsce una maggiorazione del modulo del resto
ful8) — 9@y, riguardante anche i punti singolari § nei quali il li-

mite dg) esiste.

G. Saxsoxrk e R. Conti - Curve caratteristiche di sistemi omo-
genei.

Gli Autori trattano 1 sistemi di equazioni differenziali
e =X,z ) Y= Yale, y)

dove X,,, Y. sono funzioni reali definite in tutto il piano eaclideo
xz, i simultaneamente mulle solo per x=0, y =0 ed omogenee
di un ugnale grado di omogeneita »i, intero, > 1.

Gli Autori dhnno una trattazionz esauriente dell’andamento
delle caratterisfiche del sistema dilferenziale in rclazione ai vart
casi che si possono presentare. Alla luce di questa trattazione
Essi ritrovano le trattazioni classiche relative al sistema

® = xar + By i =& + By

e trattano pol alcuni esempi notevoli in cui le funzioni sono dei
polinomi di secondo grado oppure delle funzioni irrazionali omo-
genee di grado di omogeneitdh 1 nelle variabili 2 ed #.

Gli articoli che ftrattuno di argomenti di CGeometria sono i
geguenti:

L. Brusortr - A proposito di una curatterizeazione della retta
negle spazi euclidei.
I’Autore prende le mosse da una definizione contenuta in un
libro di H. MonrMANN nel quale la vetta & caratterizzata attraverso
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la proprieti seguente: «ciaseuns parte di una linea retéa & simile
a ciascuna altva pavte di essas. I/Aulore ricorda le discussioni
oviginate dalla definizione euclidea di linea retta e le osservazioni
fatte u proposilo gia dal Lmipsts, ed inquadra la questione in una
visione pili ampia, dandone unia acuta interpretazione gruppale
ed interessanti estensjoni alle altre Geometrie, secondo la visione
di F. KLEIN.

GruserriNa Masorrt Bicelocero - Swlle Gevmetria infegrale:
nuove forimule relative agli ovaloidi.

La Autrice, estendendo Sue ricerche di Geometria Integrale del
piano relative a linee chiuse ¢ convesse, tratta Vargomentio rela-
tivo a superficie chiuse e convesse (ovaloidi) dello gpazio.

Ella stabilisce delle notevoli formule relative ad integrali estesi
all'insieme delle rette esterne all’'ovaloide e all'insieme delle rette

ad esso seeanti, stabilendo una notevole corrispondenza fra le rette
gecanti e le rette csterme,

I8, TocriaTrr - Uin'os
piane.

reagzione sulle reti omaloidiche di curve

L’ Autore considera una rete omaloidica di curve piane i cui
punti base siano tutti ordinari ed abbiano le molteplicith:

"=ty ===, > 1
Egli dimostra che, accanto alla classica relazione:
Yy A=y Ty >0
sussiste anche la disuguaglianzu pill lorte
A e o ]

per ogni rete omaloidica avente almeno sei punti base e pertanto
di ordine maggiore di 3.

M. ViLna - Ancore sui riferimenti intrinseci per le trasformao-
sioni puntuuli in una coppia a jucobiano nullo.

Vengono prese in considerazione delle trasformazioni puntuali
tra piani e vengono determinati dei riferimenti intrinseci nel caso
dello jacobiano nullo, in modo pitt semplice di quello gia ottenuto
altrove.
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Gli articoli che trattano di argomenti di Meccanica e Fisica
Matematica sono i seguenti:

D. Grarr1 - Alcuni teoremi sull’elettrostatice det dielettrici non
lineari.

Vengono presi in considerazione i dielettrici non lineari, ciod
quelli in cul non esiste nna relazione lineare fra il vettore sposta-
mento ed il vettore campo elettrico. In relazione a questi dielet-
trici si dimonstra (fatte alcune ipotssi sul legame esisfente tra i
due vettori) chie la conoscenzan delle cariche o dei potenziali dei
conduttori e le condizioni di convergenza all’infinito determinano
in modo univoco il campo elsttrostatico generato dai conduttori
ghesai.

Si estendono poi al caso di questi conduttori due elassici teo-
remi di minimo, sostitnendo alla cnergia nel campo eletirico la
cos) detta <encrgia complementaro», la quale si riduce alla ener-
gia ordinaria quando mnucano i dielettrici non lineari; si appli-
cano questi risultati tra Laltro alla espressione delle forze ponde-
romotrici eletirostatiche agenti suai conduttori in funzione delle
loro cariche.

A, Masorri - Sopra unae estensione di un tecorcme di Newton
relativo ai moti cenirali parabolici.

L’Autore estende ai moti parabolici che sono centrali rispetto
ad un punto qualsiasi un classivo teorema di NEwToN relativo ai
moti paraboli¢i che sono centrali rispetto al fuoco della traiettoria,
come notoriamente sono ritenuti i movimenti di molte comete.

A. Piexeronr - Sulle vibrazioni di une piastro ellittica incastrato
alPurlo.

Viene risolto completamente il problema delle vibrazioni libere
dnlla piastra ellittica iucastrata all'orvlo, evitando 1’uso delle fun-
zioni di MaTHIEU (di convergenza non sempre certa e comungue
lenta) con l'uso delle «irascendenti epicicloidali» introdotte da
C. AGOSTINELLL

Tra i contributi di Matematica Finanziaria enumeriamo i so-
guenti:
L. Lev: -Sul significato concreto delle leggi di interesse.

L’Autore considera le note «leggi di capitulizzaziones della
Mutematica Finanziaria, ne esamina in modo esauriente ed acuto
il significato concreto e ne valuta i limiti per la applicabilitk, in
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relazione ai casi che si possono praticaniente presentare jed effet.
tivamente si presentano) nelle applicazioni delle leggi astratte
matematiche alla pratica finanziaria.

P. Mazzont - Sulle curve di Asonroso per la distribuzionc dei
redditt.

Riattaccandosi a Sue precedenti ricerche, I’Antore espone alcuni
notevoli metodi per il caleolo dei parametri che figurano nella
funzione di AMoroso che esprime la distribuzione dei redditi.

G. Usat - Considerazioni su valori attuali e premi in rendite.

L’ Autore espone alecuni procedimenti per la verifica di aleune
espressioni relative a valori attuali e premi puri in rendite nella
ipotesi che le somme rappresentative vengano opportunamente
amministrate.

G. Varort - Sulla determinazione col metodo di iterazione del
tasen di wna repdite periodica @ termani variabili in proyres-
sione geomelricd.

Ti'Autore espone anzitntto una condizione sufficiente per la
convergenza del metodo di iferazione per la riroluzione di una
equazione. Fgli applica pol tale metodo alla determinazione del
tasso di una rendita a termini variabili in progressione geometrica.

Tra i contributi di Statistica enuwmeriamo i segnenti:

C. E. Bozverront - La mediana ponderata in una distributione
continua.

L'Autore prende in considerazione il problema della ricerca
della «mediana» in una distribuzione continua, problema di cui
gih si sono occupati per alfre ragioni e sotto altri aspetti C. SRom1.
GLIAYA e V. Vorrirra. Egli estende le Sue ricerche al easo della
mediana ponderata per una distribuzione continua.

V. Castennaye - Sulle suddivisione in intervalli di uwna varia-
bile nia divise in interealli, nelle ipotesi che la distribuzione
delle frequenze sin una poligonale.

I/ Autore tratta la questione delle correzioni da apportarsi ai
momenti ad alla varianza di una variabile statistica (la gnale sia
gii divisa in intervalli) quando venga effettuata una suddivisione
in intervalli minori.
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Q. Cinsing - Aleunt teoremi sulle medie.

L' Antore riprende alcani suoi teoremi relativi alla definizione
ed al significato di « media» od iu pavticolare da una giustificazione
dell’impiego della « media aritmetica» nel caso in cui si tratti di
caleolare un vaulore unico che sin funzione di malti valori tutfi
vicini tra di Joro ai fini di dare una rappresentazioune dell’insieme
dei valori mediante wn uwnico numero.

. Forru~xari - Rapporto di concentrazione, valori wmedi ¢ rchemi
teorici di distribuzione muassimante e mintmante della va-
riuhilita.

L’Autore si propone di riesaminare criticameute il concetto di
< misure di variabilith relativas. In relazione agli indiei di varia-
bilita proposti, Egli mostra il loro collegamento con alouni schemi
teorici di distribuzione minimante oppure massimante della varia-
bilith ed espone alcune osservazioni ed analisi sulla impostazione
teorica di queste misure e sunlla loro applicazione concreta.

G. PouriLl - La mutabilite delluniverso dei campioni.

I/Auntore osscrva che come naturale misura della «distanza s
tra due variabili casuali gi presenta un indice di «dissomiglianza»
tra le variabili stesse. Egli considera lo «scostamento semplice
medio » ¢ la «differenza semplice media», ne di notevoli proprietd
e ne analizza il comportamento al tendere all’infinito del numero
delle prove.

S. ViaxgLLL - Di alcunt metodi statistici di stima sequenziale.

L'Autore espone sinteticamente alcuni procedimenti di stima
di ecampioni e di stima sequenziale, soffermandosi in particolare
sui procedimenti di LanpaNg. STRIN, ¢ sui procedimenti di Cox
& ANSCOMBE.

Tra i contributi di Calcolo delle Probabilith sono da annove-
rarsi i sepuenti:

. P. Caxvxvur - Su qualche applicazione delle legge wnitorme
dei ygraiedi nwwmeri per la deduzione delle leggi di frequenza
da considerazioni di produabilita,

L’ Autore tratta qualehe easo in cui per la riduzione di leggi
di frequenza da considerazioni di probabilith si rende necessaria
la legge uniforme dei grandi numeri. Lo schema fondamentale e
analogo a quello di MaxwreLn-Bonrzyaxws, che si riferisce alla
Fisica Molecolare.
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P. D IINeTTI - Sul numero di elementi al di 14 dell'ultimo osser-
vato.

Viene preso in esame un processo stocastico X(I), in cui X(1)
pud assumere i valori 0, 1, 2,..,m.. ¢ pnd crescere soltanto per
salti unitari {(da » ad » + 1) con probabiliti 2df in ogni fempuscolo
dt mentre pnd decrescere con un salto qualungque (da » ad n — 1,
n—2..3, 2,1, 0) con probabilith pdt in ogni tempuscolo di per
ciaseun salto determinato. Un processo cosl fatto si pud pensare
ottenuto schematizzando il problema councreto seguente: supposto
che un individuo segua il progredire delle immatricolazioni d’auto-
veicali nella sua provincia osservando il numero di targa che in-
contra e vicordando man mano qucollo pii alto osservato, ei si
propone di stimare il numero di autoveicoli che esistono, registrati
dopo 1'ultimo numero csservato. Il numero di tali elementi al di
1a dell’ ultimo osservato & il numero aleatorio di X di cui si parla
nel titolo della nota.

Vengono esaminate: la distribuzione stazionaria, la distribunzione
dei salti in regime stazionario, Ja probabilith snbordinata ad un
un salto indeterminato, le¢ probabiliti subordinate ad un salto
determinato in regime stazionario e leffetto di un periode senza
salti negativi.

B. Tevescenit - Sulle limitazioni piw convenienti della probabilita
che una variebile casualc ¢ piw dimensioni assumae un valore
appurtencnic ad un campo assegnato.

L’Autore considera un sistema di due variabili casuali (X, Y)
definito per mezzo della saa funzione di ripartizione: ammessi
noti alenni momenti del sistema di variabili casnali considerato.,
Egli determina in base ad essi una limitazione inferiore della
probabiliti P che la coppia di valori (x, %), risultante da una prova
sul sistema (X, Y). appartenga ad un certo insieme. I ragionanenti
sono estendibili ad un sistema formuto da un qualunque numero
di variabili easuali  generalizzano un problema che & stato trat-
tato dal CANTELLI nel eampo unidimensionale.

Gli Artieoli sn cui abbiamo brevemente riferito sono preceduti
da una dedica stilata dal prof. W, Brciavry, preside della Xacolth
di Ecouomia e Commercio della Universith di Bologna e da un
elenco completo di tutte le pubblicazioni (note scientifiche e vo-
lumi) del prof. SiIRANI, compilato dal prof. Varov1.

C. F. MANARA



